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ترکیبیات نهایی آزمون

ساعت ۳ وقت: ۱۳۹۲ تیر ۲۹ شنبه

امتیاز ۱۵ . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . مرموز بازی اول. مسأله

می�دانیم ولی نداریم، دقیقی اطلاع آنها بازی قوانین از ما هستند. آنها با بازی مشغول نفر دو که دارد وجود سنگریزه تعدادی

و هستند کمتر هستیم) آگاه عدد این (از k طبیعی عدد از آن اعضای همه که دارد وجود S = {۱, a۱, ..., at} مجموعه�ی

نتواند که کسی هر همچنین برمی�دارد. سنگریزه آن تعداد به و می�کند انتخاب را S اعضای از یکی خود نوبت در بازیکن هر

است. بازنده دهد انجام حرکتی

ثابت است. کسی چه با سنگریزه n ازای به برد استراتژی که بپرسیم آنها از و کنیم انتخاب را n مثل عددی می�توانیم ما

یافت. را اعداد همه ازای به برد استراتژی می�توان پرسش متناهی با کنید

امتیاز ۲۰ . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . چینی باقیمانده قضیه�ی دوم. مسأله

می�دانیم ۱ ≤ i ≤ n هر ازای به که شده�اند داده d۱, d۲, ..., dn صحیح عدد n همچنین و p۱, p۲, ..., pn اول عدد n

کنید ثابت باشد. di با برابر pi بر آن باقیمانده�ی ۱ ≤ i ≤ n هر ازای به که بیابیم را عددی می�خواهیم .۰ ≤ di < pi

بیابیم. O(log (p۱ × p۲ × ...× pn)) در را نظر مورد عدد می�توانیم

امتیاز ۲۵ . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . خط�کشی سوم. مسأله

نقطه�ی به خطی چپ) سمت پایین (گوشه�ی (۰,۰) نقطه�ی از ۱ ≤ i ≤ ۲k هر ازای به است. شده داده ۲k × ۲k جدولی

است کرده عبور آنها) روی (نه آنها از خط این که خانه�هایی تعداد سپس و می�کشیم جدول) بالایی ضلع (روی (i,۲k)

بود؟ خواهد چند نهایی عدد می�کنیم. محاسبه را عدد ۲k تمام مجموع نهایت در و می�کنیم یادداشت تخته روی را

امتیاز ۳۰ . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . بازی گراف چهارم. مسأله

می�دهند: انجام گراف این روی را زیر بازی نفر دو شده�اند. داده u و v راس دو داریم. اختیار در راس ۲۰۱۴ با کاملی گراف

مسیری هیچ نفر، یک حرکت از پس که صورتی در می�کند. حذف را باقیمانده گراف یال�های از یکی خود نوبت در نفر هر

شد. خواهد بازنده او باشد نداشته وجود v راس به u راس از

اثبات و بیان را خود ادعای دارد؟ برد استراتژی کسی چه دهد، انجام را خود بازی شکل بهترین به بازیکن هر که صورتی در

کنید.
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