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ساعت ۵ وقت: ١٣٩٠ شهریور ١٩ شنبه

امتیاز ٢۵. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . بازی کبریت اول. مسأله

مسیر جدول، این در خوب یΈمسیر شده�است. ساخته چوب‐΋بریت با آن اضلاع که بΎیرید نظر در را n∗n یΈجدول
بالاترین به خانه چپ�ترین و پایین�ترین از جدول عمودی و ͳافق چوب�کبریت�های از عبور با را ما که است جهت�داری
چوب�کبریت�ها، از زیرمجموعه هر ازای به باشد. بالا یا راست سمت به همیشه مسیر جهت و برساند خانه راست�ترین و
تعداد کنید ثابت م�ͳکنیم. یادداشت و محاسبه را خوب مسیرهای تعداد و کنیم ͳم حذف جدول از را زیرمجموعه این

است. ٢n حداقل شده یادداشت متمایز اعداد

امتیاز ٣۵ . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . k-متعادل جایΎشت دوم. مسأله

از جایΎشت Έی باشد. بزرگتر خودش مجاور دوعنصر هر از اگر م�ͳنامیم قله را عنصر Έی اعداد، از دنباله Έی در
ͳوریتمΎال است. شده داده k و n شما به باشد. داشته وجود قله k حداکثر آن در اگر م�ͳنامیم k-متعادل را n تا ١ اعداد
اعداد روی ͳاصل عمل ۴ انجام این΋ه برای بشمارد. را k-متعادل ͳتای n جایΎشت�های تعداد که دهید ارائه O(n٢k) از

آورید. بدست ١٣ بر باقیمانده را تعداد این نΎذارد، تاثیر شما الΎوریتم زمان در بزرگ

امتیاز ۴٠ . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . ماکسیمال گراف سوم. مسأله

k آن مستقل مجموعه ماکسیمم اندازه�ی اگر کنید ثابت است. ماکسیمال آن یال�های و ندارد زوج دور که داریم ͳگراف
. ⌈n/٣⌉ ≤ k ≤ ⌈٢n/٣− ١⌉ گاه آن باشد
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